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Data f ∈ L1(R), sia f̃ : R → R la funzione definita da

f̃(t) =

∫ +∞

−∞
f(x) cos(xt) dL1(x) .

Si dimostri che:

(a) per ogni f ∈ L1(R), si ha f̃ ∈ C(R) e

∀t ∈ R : |f̃(t)| ≤ ‖f‖L1(R) ;

(b) se f ∈ C1
c (R), per ogni t 6= 0 risulta

f̃(t) = −1

t

∫ +∞

−∞
f ′(x) sin(xt) dL1(x) ,

|f̃(t)| ≤ 1

t
‖f ′‖L1(R) ;

(c) per ogni f ∈ L1(R), si ha lim
t→±∞

f̃(t) = 0.
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