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(a) Si dimostri che, se f ∈ L2(]0, 1[), allora f ∈ L1(]0, 1[) e

‖f‖1 ≤ ‖f‖2 .

(b) Si dimostri che il sottoinsieme M di L2(]0, 1[) definito da

M =

{
f ∈ L2(]0, 1[) :

∫ 1

0

f(x) dL1(x) = 1

}
è chiuso, convesso e non vuoto.

(c) Si dimostri che, se f ∈ M , allora ‖f‖2 ≥ 1 e si determini la proiezione ortogo-

nale di 0 su M .

(d) Si dimostri che

{λf : λ ∈ R, f ∈ M}

è denso in L2(]0, 1[) e se ne deduca che M⊥ = {0}.

TEMPO: 1 ORA


