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1) Nello spazio vettorialMat,(R) si considerino

IematriciH:[l 1]eK: 2 0],
00 -1 0

il sottoinsiemé/ = { ACDMat(R) | HAK = 0},

il sottospazidJ =< [1 2+ |,(1 1], [h 1 |> dovehOR & un parametro.
0O O 0 1-h 0 h-1

i) Si verifichi cheW é un sottospazio vettoriale Miat,(R) e se ne determini una base e la dimensione.
i) Detto Sil sottospazio delle matrici simmetricheMat,(R), si costruisca lo spazio vettoriale

W n Se se ne determini una base e la dimensione.

iii) Indicato conV il sottospazio delle matrici antisimmetriche Mfiatz(R), si verifichi seV e
complemento diretto p&W .

iv) Si stabilisca per quali valori del parametraleh il sottospazidJ & contenuto iW.

2) Nello spazio vettorial®® si consideri 'endomorfismb: R® - R3tale che
Oy, 20R° f(xy,2 = (x+y+hzy+ (h-1)z h2)

doveh[IR & un parametro.

Al variare dih

i) si costruiscano i sottospazifne Kef ;

i) si costruisca il sottospazio vettoriale sommagld autospazi associati agli autovalori
dellendomorfismd .

Si stabilisca per quali valori del parametro réale

iil) 'endomorfismof & diagonalizzabile; per tali valori Hisi diagonalizzf ;

iv) il vettorev = (h?*-2, —h, 2-h) & un autovetture; per tali valori si determiidtovalore associatoa
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1) Nel piano affine euclideo reale, in cui é figsah sistema di coordinate cartesiane ortogoniali, s
consideri il fascio di coniche

D% + (k+1)xy — (3+K)y? + (1-K)y — 4x + 4 = 0.

I) Si riconoscano le coniche generatrici del faskjcsi stabilisca la natura del fascio, se ne detami

I punti base e le coniche degeneri.

i) Si stabilisca, giustificando la riposta, se fescio® vi sono circonferenze o parabole non degeneri.
iii) Si individui I'iperbole equilater& del fascio; si determinino le equazioni degli &stindi 2.

iv) Si determini I'equazione della conifadi ® rispetto alla quale la polare di P(-2; 1) e tarigeaila
conica stessa. Si riconosca

v) Siindividui 'equazione dell'iperbol& del fascio che ha un asintoto parallelo alla retta

r: x— 5y = 0; si determini la direzione dell’altro asintatoK.

2) Nello spazio affine euclideo reaR® in cui & fissato un sistema di coordinate ort@gjorsi
considerino
Iplania:x+y-z=0,B:x-y+1=0y:x-y+2=00:2x-2=0

elaretta: 2x-y=x+z=2.

i) Si stabilisca la natura dei fasci di pi&@, generato da e 3, e®,, generato dg e d.

i) Si scriva 'equazione del pianodel fascio®; parallelo alla retta.

iii) Si stabilisca se nel fasci®; esiste un piano perpendicolare alla retta

iv) Si stabilisca se esiste un piano comune ai f@s® ®,. In caso di risposta negativa, si determini la
minima distanza tra le rette sostegno, rispettivamedei fasctP; e O,.



