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1) Si considerinogli spazi vettoriai redi R®eRy[x] e
| vettori , u(X) = X2 +x+1,, v(X) = 2¢ +x, 2(X) = -X* + 1
il sottospazio W= < u(x), V(X), z(xX) > di Ry[X],
il sottoinsieme U = { p(x)JR2[X]p(2) = p(-2)},
I’omomorfismo f : R® - R[] tale che f (B) = (u(x), V(X), z(X) ), essendo B la base e
noricadi R®,
i) Dopo avere verificato che U € un sottospazio vettoridle di Ry[X], se ne determinino ura base ala
dimensione.
i) Si determinino urabase e hdimensione @& sottogpazio W.
iii) Si costruiscano gli spazi vettoriali U n We U + We per ciascunodi essi $ deierminino urabase
eladimensione.
iv) Si scrivalamatrice dell’ omomorfismo f rispetto allabase B e dlabase canonicadi Ry[X].

iv) Si costruiscail sottospazio Ker f.
v) Si determini un sottoinsieme A di R® tale chef (A) = U e si verifichi se A & un sottospazio d®°.

2) Si discutalarisolubilitadel sistemarede

Ox+y-z =h+1
O hx-y+z =h
02x-hz =2

ove h[IR e un parametro.

Nei casi in cui il sistemaérisolubile, se ne dterminino lesoluzioni.

Posto h = 0, dopoavere wnstato cheil sistema erisolubile, si verifichi sel’insieme S dell e soluzio-
ni & un sottospazio d R®. In caso di rispostanegativa, si costruiscalachiusradi S
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1) Nel piano affine euclideo rede, in cui e fissto unsistemadi coordinate catesiane ortogonali, S
consideri la rettaa: x+y+1=0.

1) Si scrival’ equazione del fascio @ di coniche die anmettono come aintoto la retta a e sono tan-
genti nell’ origine O dl'assex dd riferimento.

ii) Siindividui I’equazione della mnicaK del fascio ® avente cantro in C(0, -1); dopoavere verifi-
cao cheK eun'iperbde equilatera, si determininogli asintoti diK.

iii) S indvidui I'iperbde Z del fascio @ che haun asintoto paralelo alarettar: x + 2y = 0. Si scri-
val’equazione di tale asintoto.

iv) Si determini la concal” del fascio ® rispetto alaqualeil purto P(2,-4) éil pdo delaretta

p: 5y — 4=0.

V) Si determini per quali valori del parametro non anogeneo dell’ equazione del fascio @ s otten-
gonoleiperbali non degeneri di d che hannoalmeno unasintoto con coefficiente angolare pasitivo.

2) Nello spazio affine auclideo rede R®, in cui & fissato unsistema di coordinate ortogonali, si con-
siderino

il punto P(2, -1, -3)

eipiania: x-3y+2z-5=0ef:-2x+y+3z+4=0.

i) Si scrivano le eqazioni della rettar passante per P e parallelaai piani a e 3.

i) Dopoavere verificao chei piani a e 3 sonotraloro incidenti in urarettas, s stabili scala posi-
zioneredprocatraleretter es.

i) Si determini la distanza del punto Pdalla rettas.

iii) Si scrival’ equazione dellasfera 2 avente centro in P e aingente al pianof3.

iv) Dopoavere verificao cheil pianoa e secantelasferaZ, si determininoil centro eil raggio della
circonferenza intersezione.



