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1) Nello spazio vettoridle reale R® si considerino
il sottospazio U =<(k, 1, 0, (1,k 0), (0, k, k)>
e I’endamorfismo f: R® - R®tale dhe, indicata on B = (ey, &, €3) la base caorica, s
abbia f(e) =(1, 1,a), f(ee+e)=(a+1,0a+l), f(s—e—e)=(a l,-2a),

ove k e a sonoparametri redi.

i) Si determini a variare di k unabase e hdimensione @l sottogazio U.

i) Si costruiscaun complemento dretto per U.

iii ) Si scrivacome agisce !’ endonorfismof sul generico vettorev = (x, y, 2) di R®,

iv) Al variare del parametro a Si costruiscano i sottospazi Ker f e Im f ; per ciascuno d ess s de-
termini unabase e A dimensione.

V) Posto k=1, a variaredi a s costruiscanoi sottospazi U n Kerf eU +Imf .

2) Si discutalarisolubilitadel sistemarede

O x+hy+(h-1)z =-1
O x+(h-1)y-z =-2
O (h-)x+y—(h-1)z =2

ove h[IR e un parametro.

Nei casi in cui il sistemaérisolubile, se ne dterminino lesoluzioni.

Posto h = 0, dopoavere wnstato cheil sistema erisolubile, si verifichi sel’insieme S dell e soluzio-
ni & un sottospazio d R®. In caso di rispostanegativa, si costruiscalachiusradi S



