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1) Nello spazio vettoriale M at,(R) s considerino

lamatriceH = [0 i, , il sottoinsieme U = {AOMat,(R)CA + HA = 0},
10

il sottospazio W= { A = [aj]IMat(R)[28q1 —&42 = O}
elafunzionef: Maty(R) -~ Maty(R) tale cheldX[O Matx(R) f (X) =HX

i) Dopoavere verificato che U € un sottospazio vettoriale di Mat»(R), se ne determini una base ela
dimensione. Si determinino, indtre, unabase e hdimensione per il sottogpazio W.

i) Si costruiscanoi sottospazi UnWe U + W.

iii) Detto Sil sottospazo delle matrici smmetriche di Mat,(R), Si costruiscano i sottospazi UnSe
Wn S, di ciascuno d tali sottogazi S deerminino una base la dimensione.

iv) Dopoavere mostrato che lafunzione f € un automorfismo, si consideri il sottonsieme

V ={XOMat,(R)If (X) = X} es verifichi che V e un sottospazio d Mat,(R).

V) Si verifichi se U eV sonoin sommadiretta.

2) Si discutalarisolubilitadel sistemarede

O x+hy+(h-1)z =1
0 2x+2(h-1ly-2 =2-h
O (h-1)x+y—-(h-1)z =0

ove h[R é un parametro.

Nei casi in cui il sistemaeérisolubile, se ne dterminino lesoluzioni.

Posto h = 1, dopo avee cnstao cleil sistema érisolubile, si verifichi sel’insieme U delle soluzio-
ni & un sottospazio d R®. In caso d rispostanegativa, si costruiscalachiusuradi U.



